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Exercice 1 : (06 pts) 

 Soit l’application � définie comme suit  

�:	ℝ → 	ℝ

� ↦ ���	 =
�� − 

�� + 

 

1. �	est-elle injective ? 

2. � est-elle surjective ? 

3. Trouver les plus grands intervalles possibles � ⊂ ℝ et � ⊂ ℝ tels que l’application :  

 
�:	� → 	�

																																			� ↦ ���	 =
�� − 

�� + 

 

Soit une application bijective. 

Exercice 2 : (06 pts) 

 On définit dans ℝ� la relation � par : 

��, �	����, �′	 ⟺ � ≤ �′	��	� ≤ �′	 

1. Vérifier que � est une relation d’ordre. 

2. L’ordre � est-il total ou partiel?  

3. Soit 

� = ���, �	 ∈ ℝ�; 		� > 5	"#	 −  < % ≤ 1' 

Donner –s’ils existent- deux majorants, deux minorants, la borne inférieure et la borne supérieure de �. 

Exercice 2 : (08 pts) 

 On définit dans ℝ  la relation ) par : 

�)�⟺ �− |�| = � − |�| 

1. Vérifier que ) est une relation d’équivalence. 

2. Déterminer +, 	; la classe d’équivalence du réel +. 
3. Déterminer l’ensemble quotient ℝ )-  . 

4. En utilisant ce qui précède, trouver le plus grand intervalle possible . ⊂ ℝ pour que l’application  
�:	. → 	ℝ

																																			� ↦ ���	 = � − |�| + /
 

Soit injective. 


