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Résumé Nous considérons le problème suivant : −∆pu = ±|∇u|ν + f(x, u), dans Ω,
u ≥ 0 dans Ω,
u = 0 sur ∂Ω,

(1)

où Ω ⊂ IRN est un domaine régulier borné, p > 1, 0 < ν ≤ p et f est une
fonction positive. Le but de ce travail est de montrer -sous certaines hypothèses
vérifiées par f - l’existence de solutions positives.
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Introduction Nous nous intéressons à la classe de problèmes quasilinéaires
elliptiques de la forme : −∆pu = ± |∇u|ν + f (x, u) dans Ω,

u > 0 dans Ω,
u = 0 sur ∂Ω,

(2)

où Ω ⊂ IRN est un domaine borné, ∆pu := div(|∇u|p−2∇u), p > 1, est l’opéra-
teur p-Laplacien et 0 < ν ≤ p.

La fonction f : Ω × [0,+∞) → [0,+∞) est supposée être : Hölder continue
croissante, et telle que

la fonction t 7→ f (x, t)

tp−1
est croissante pour tout x ∈ Ω, (3)

lim
t→0

f (x, t)

tp−1
= +∞ et lim

t→+∞

f (x, t)

tp−1
= 0 uniformément pour x ∈ Ω. (4)

f (x, 0) 6= 0 (5)

On rappelle aussi la notion de solution entropique dans la définition suivante :
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Définition 0.1. Soit u une fonction mesurable. On dira que u ∈ T 1,p
0 (Ω) si

Tk(u) ∈W 1,p
0 (Ω) pour tout k > 0, où

Tk (s) =

{
k sgn (s) si |s| ≥ k,
s si |s| ≤ k. (6)

Soit H ∈ L1(Ω). Alors u ∈ T 1,p
0 (Ω) est une solution entropique du problème{
−∆pu = H dans Ω,

u|∂Ω = 0,
(7)

si pour tout k > 0 et tout v ∈W 1,p
0 (Ω) ∩ L∞(Ω), on ait∫

Ω

|∇u|p−2〈∇u,∇(Tk(u− v))〉 =

∫
Ω

H Tk(u− v). (8)

Le terme en gradient comme terme absorbant
nous nous intéressons tout d’abord au problème suivant −∆pu+ |∇u|ν = f (x, u) dans Ω,

u > 0 dans Ω,
u = 0 sur ∂Ω.

(9)

Théorème 0.1. Si les conditions sur f sont vérifiées. Si 0 < ν ≤ p, alors le
problème (9) possède au moins une solution entropique u ∈W 1,p

0 (Ω) .

Le terme en gradient comme terme de réaction
nous nous intéressons à présent au problème suivant : −∆pu = f (x, u) + |∇u|ν dans Ω,

u > 0 dans Ω,
u = 0 sur ∂Ω,

(10)

avec ν < p− 1.
nous avons alors le résultat d’existence suivant :

Théorème 0.2. Sous les hypothèses émises sur f , le problème (10) possède au
moins une solution entropique.
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